Integral Definida
Ejercicios resueltos

1 Resuelve las siguientes integrales definidas:
a) .[023x2dx
b) joledx
el
o |, —d

d) fl(x+2x2 — +5x4)dx

%) r\/l_dx
f) J‘22x+1

1 x?+x

2) I senxdx

1

dx
01+ x2
1

D, PEVRETO

3 X
7) j°1+x4dx

h)

Solucion

a) [ 3xtax=[x’] =(2°)-(0°)=8-0=8
b [jerae=[e ] =(e}) () =e-1
& [ Lax=[mn]]]; = (1n[e])~ ([t} = 1-0 -1

1
d) fl(x+2x2—x3+5x4) {;xzjtix %x4+x5} =
)

=(l+z—l+1) (1 —2—1—1]=z+1+§+1:i+2:E
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1 t=x-1 o
dx = —dt— g =t o= 2Jx-1+C
J.\/x—l (dt— J J‘ ‘[ 1/2+ "

[ [0 ) (o) 22
9 fi":i

2x+1 2x+1 A B

.[x2+x j (x+1) & :I;dx+jmdx

2x+1 A

=—+i:>2x+1=A-(x+1)+B‘x
x~(x+1) x x+1

x=0=> 1 = A}
=A=B=1
x=-1= -1 = -
P2 e v [ av =[]+ n|x+ 1T -
Lx"+x 1 x 1x+1 1

=(ln|2|+ln|3|)—(ln|1|+ln|2|)=ln2+ln3—ln2=ln3

g) IOZH senxdx =[—cos x](z)” =(—cos27)—(—cos0)=-1+1=0

D1
h) Io o dx = [arctagx]; = (arctagl)—(arctag0) = % 0= %

1

) jzs(x_1).(x+z)“"‘

J‘(x—l)'l(x+2)dx=-[xlild)“r'[fodx

1 A B
(x—l)'(x+2):x—1+x+2:>1 A-(x+2)+B-(x-1)

x=1:>1:3A} 1 1

—A==  B=-=
x=-2= 1 = -3B 3 3

5 1 5
-[2 (x—l) (x+2) 3-[ (x 1 x+2j =§[ln|x—1|—ln|x+2|:|2:
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1 1
=§(ln|4|—1n|7|)—§(1“|1|—1“|4|)

D

1+x*

2
J' x4dx: t=x
1+x dt =2 xdx

(5 Som1] St

1+x*

ln4—lln7+lln4 :zln4—lln7

3 3 3 3

dt = larctg(t)nL C= %arctg(xz)Jr Cc

2

2 Calcula el rea de la region limitada por las siguientes graficas:

a) y=x+1
y=0 (EJE 0X)
x=0

x=1

c) 3

(EJE OX)

® 8 <= =
I

Il
N O O &

e) y=x"-x-2
y=0 (EJE 0X)
x=0

x=1

g) y=x°
y=x

Solucion

by y=x"+1
y=0 (EJE 0X)
x=1

x=2

d) y=x*
y=—-x+2
y=0 (EJE 0X)

f) y=cosx
y=0 (EJE 0X)
x=r/2
x=37/2

h) y=-x’+6x
y=x’-2x
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a) y=x+1

=0 (EJE OX !
Y ( ) A=r(x+1)dx={lx2+x} :(l+1 —(0):E
x:o 0 2 0 2 2
x=1
4
3
2
1
_":,Y+1 § y:0
_4 -3 -2 ~1 2 3 4
-1
-2
-3
-4
b) y=x"+1
y=0 (EJE 0X)
x=1
x=2
(. J15 T (8 1 ) 7 . 10
A—L (x +1)dx—[§x +xl—(§+2 - §+1 —§+1:?
y=x"+1
5
4
3
2
y=0
-3 -2 -1 x:ll x2:2 3

-1
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¢) y=x°

2
y=0 (EJE 0X) e P o] L 4 :(Ej_0:4
x=0 ° 4L 4
x=2
|
6 ) :.\‘3
4
2
x=0 o =2
1 3
y=0
d) y:x2
y=-x+2
y=0 (EJE 0X)
S
Puntos de corte:
Al
X =—x+2=x*+x-2=0
3L J' = .\.2 X = 1,_2

A= e+ [ (~x+2)dx =

37t 2 2
[l
3 0 2 1
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e) y=x’-x-2
y=0 (EJE 0X)

x=0
x=1
l,
0.5
y=0
1.5 -4 -0.5 5 b 15 L 25
-0.5
1
N5
-2
x=0 x=1
2.5
32 !
A:-jl(xz—x—z)dxz{x——x——zx} ——Kl—l-zj-o}—ﬁ
3 2 | TE2 6
f) y=cosx
y=0 (EJE 0X)
x=r/2
x=3r/2
x=r/2 x=3r/2
1
y=0
/2 g 3n/2 2w
-1

37/2 37/2 3z T
A= —J‘”/Z cos xdx = —[senx]”/2 = —[sen (7J —sen (EH =-[-1-1]=2
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2) y=x2} 1

y=x
1.25

0.75 y =X
0.5

0.25

0.5

0.25

-0.5
Puntos de corte:

x2=x:>x2—x=0:>x-(x—1)=0:>x=0,1

2 3
A:jl(x—xz)dx: X X (1—1] 0 :l
0 2 3 0 2 3 6

h) y=-x"+6x

y=x>-2x
Puntos de corte:
—x2+6x=x*-2x>
:2x2—8x:0:>x~(x—4):0

x=0,4

A= J‘ [ -x +6x x —Zx)]dx: 2t

- [_@+64j_o &
3 3

Calculo Integral para primeros cursos universitarios. Alejandre - Allueva, http://ocw.unizar.es


USUARIO
Rectángulo


3 Calcula el volumen del sélido de revolucidn generado al girar alrededor
del eje OX las siguientes graficas:

a) y=1-x*
x=-1

x=1

Solucion
a) y=1-x*
x=-1

x=1

¢) y=3
b) y:—%x2+2x y:0
y—lx x=0
2 x=5
x=-1 x=1
AN M\ @
I I -
1 5\2
V=7Z'J-_1(1—x ) dx =
=7 1(1—2x2+x4)dx=
-1
[ 2 X '
=7l x——+—| =
3 5 } )
1
3 5 3 5
4 2] 16
=r|2-—+—-|=—=7x
3 5) 15
2,
1.5
1,
1
0.5 f y—zx
] 2 3 A N
-0.5
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Puntos de corte:

2
—%+2x=§:>—x2+4x:x:>x2—3x=0:>x-(x—3)=0:>x=0,3

Se calcula el volumen generado por la grafica de arriba (volumen lleno) y
se le resta el volumen generado por la grafica de abajo (volumen del
agujero):

ol 4 20 2 4
(243 81 135) 243-810+675 108 27
20 2 4 20 20 5
¢) y=3
y=0
x=0
x=5
x=0 x=5
y=0
I
\
I
Iy
LI
I
I
Iy

|4 :ﬂjj(3)2dx:ﬁjj9dx=ﬂ[9x]z =7z(45—0)=457z
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