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. Sea V un espcacio vectorial real dimensién finita y F': V x V' — IR una forma
bilineal. Entonces

(a) F(Av, ) = AF(v,v), YveV,VAeR.
(b) F(Av, \v) = N2F(v,v), YveVVelR.
(c) F(A\v,\v) =AF(v)+ AF(v), YvelV.

)

(d) Si A € R verifica F(Av,\v) = AF(v,v) entonces A es valor propio y v un
vector propio asociado.

. Sea F:IR* x R? — IR definida por F((z1,22), (y1,%2)) = 2191 — 22192 + Toye.

(a) F no es una forma bilineal.

(b

)
(¢) F es una forma bilineal no simétrica.
()

. Considera F' definida en la cuestion anterior. La matriz coordenada de F' respecto
de la base canénica de R? es

a)Az(é _?>,b)A:<_1 _1>,C)A:<é ?),d)Az(_; f)

. Considera V' = R4 [z] y la forma bilineal F'( ag+a1x, bg+b1x ) = 2a1b; —a1by—agb;.
La expresion coordenada de F respecto de la base canénica {1,z} es

@A:(_? _;> b)A:(_f _(1)>
@A:(_i f) d)A:<_§ _f)

. Sea F: R? x R? — IR de expresién coordenada respecto de la base canénica de
R?: F(u,v) = X*AY con
1 2
a=(12)

A
{(=2,1),(1,0)} es una base una base A—conjugada.

F es una forma bilineal simétrica.

I es una aplicacion lineal.

es semidefinida positiva.

(0, ) (—2,1)} es una base una base A—conjugada.



10.

Sean ()1 y o dos formas cuadraticas sobre V' ambas definidas positivas con expre-
siones coordenadas respecto de la base {a;}?_; X'AX y X'BX, respectivamente.

(
(

a) Ay B son matrices congruentes.

)
b) Ay B tienen los mismos valores propios, por tanto son semejantes.
(c) Ay B son matrices congruentes semejantes.

)

(d) No existe a priori ninguna relacion entre A y B.

Sean ()1 y )2 dos formas cuadraticas sobre V' ambas definidas positivas con expre-
siones coordenadas respecto de la base {a;}"; X'AX :y X'BX, respectivamente.

Sea @ : R®* — IR forma cuadratica de expresién coordenada respecto de la base
canénica de R® : Q(u) = X'AX tal que \; = Ay = a, A3 = b son los valores
propios de A. Entonces:

si a > b entonces () es definida positiva,

(a
(b

)

) sia>byb=0 entonces @ es definida positiva,

(c) sia<byb=0 entonces @ es semidefinida negativa,
)

(d) ninguna de las anteriores es cierta.

Sea A € M3(IR) simétrica con valores propios 5, 3 y —2. Entonces

)
b) A es semidefinida positiva,
(c) A es indefinida,
(d) [A7H[=0.



