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1. Considera F': R*xIR? — IR de expresién coordenada respecto de la base candnica

XtAY donde
2 1
A_< : 2).

F es una forma cuadratica indefinida.

I es un producto escalar.

(a)
(b)
(c)
(d) F(Au, Av) = AF(u,v) para todo u,v € R? ) eR.
2. Sea A € M,(IR), luego

F' es una forma cuadratica definida positiva.

(a) si A es regular entonces es ortogonal,
(b)
(c) si A es simétrica entonces es ortogonal,
()

si A es ortogonal entonces es regular,

si A es ortogonal entonces es simétrica.

3. Sea A € M,,(R) simétrica, entonces

(a)
(b)
(c) existen P ortogonal y D diagonal con d;; = 0,1, —1 tal que D = P'AP,
(d)

S

existen P ortogonal y D diagonal tal que D = P~'AP,
existen P regular y D diagonal con d;; = 0,1 6 —1 tal que D = P71AP,

existen P simétrica y D diagonal tal que D = P'AP.

4. Sea A € M, (IR) simétrica y definida positiva. Consideramos el espacio euclideo
IR" con el producto escalar dado por X*AY', entonces
(a) La base candénica de R" es unitaria.
(b) La base candnica de IR™ es ortogonal, pero no es unitaria.
(c¢) La base canénica de IR™ es ortonormal.
(d) En general, ninguna de las afirmaciones anteriores es cierta.

5. Considera V' un espacio euclideo con el producto (-, -) y los vectores vy, ve € V' lin-
ealmente independientes. Buscamos un vector vy = v; +awvs con vy Lve, entonces

(a) o= (vi,v2),

(b) o= —(vz,01),

(c) a= (va,v1)/(v1,01),
(d) a=—(v2,v1)/(v2, v2)



10.

Una matriz P € M,,,«»(IR) es ortogonal si

En Ry[z] considera el producto escalar
(ap + a1z + asx®, by + by + bya® ) = agby + arby + asbs.

La norma de p(z) = 1+ x — 2% es

(a)
(b)
)
)

I

wW =

Y

V3,
1.

(c
(d

Considera el espacio euclideo Ry[z] con el producto escalar anterior. Entonces la
norma de 322 — 3z — 3 es

(a) —
(b)
(c) —
(d) 3

oM

\/_
V3.
En IR? consideramos el producto escalar (X,Y) = X7 AY con

4 0
(0 5)
y su norma asociada || - ||. Entonces, si v = (1, 1) se cumple

a) [l = V7,
loll = v2,

Si en Ry[x] consideramos el producto escalar

(F.9)= [ F)g()ds

y definimos p(z) = v/3 (1 — ) y ¢(z) = 1 se cumple que
(a) (p,q) =14 3(x— 1)
(

b) p y g son ortogonales,

)
(c) py g son unitarios,
)

(d) (p,q) = /1+3(z — 1)2.



Problema

1. Considera la matriz

2
A=1]1
0

— Lo

0
1
2

(a) Halla una matriz P ortogonal tal que D = P* A P sea diagonal.
(b) Determina el rango y la signatura de A.

(c) Justifica si R® con (u,v)4 = X*AY (siendo X e Y las coordenadas de u y v
respecto la base candnica) es o no un espacio euclideo.



