CURSO CERO DE MATEMATICAS PARA GRADOS DE CARACTER ECONOMICO
Tema 4. Introduccion a la integracion

EJERCICIOS PARA RESOLVER

1. Determinar la funcién primitiva de la funcion f(x) = x _1 cuya grafica pasa por el punto (1, 0).
X

Solucién

X2

1
F(X)=—-Inx-=
= 5

2. Calcular las siguientes integrales utilizando la tabla de integrales inmediatas:

2

1 X x32
a) I[x—?+1]dx b) Imdx c) je X“dx

Solucién

1 x? 1
a X——+1l|dx=—+—+x+C
)I( x? ] 2 x

2

X 1 3
b)j‘mdx = Eln(4x +5)+C

c) J.exsxzdx = %ex3 +C

3. Resuelva la siguiente integral, utilizando el cambio de variable indicado:
3x
3e dx con e* =t se puede dejar con + en el denominador
e> —e*
Soluciéon
a) I 1+Xx dx =2+ x)—In(\/1+x +1)+In(\/1+x —1)+C =2J@+ x)+InM+C
X V1+Xx+1
3x
e 1 1 1 1
bl ——dx==In(e* -1 +=In(e*+1)+C ==In((e* -D(E* +1))+C ==In(e* -1)+C
J oo rdx=5ME -D+InE + D+ C = ZIn(E* -H(e* + D)+ C = ZInE™ -1

4. Calcular las siguientes integrales:

3
7 X 4x
a 5x —4)" dx b) | ——dx c) | 5e™dx
) [(Bx-4) ) e ) |
d) Ie +1dx e) I(Zsen3x+3<:os§jdx
e* +x 2
Soluciéon

2) [(sx-a) ax = &X=4
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b) Ix—sdx - L in@-sxt+cC
3-5x" 20

c) ISe“de = %e“x +C

e*+1
e+ x

d) |

dx =In(e* +x)+C

e)j 25en3x+3cosi dx=—30033x+63en§+c
2 3 2

5. Calcular las siguientes integrales definidas:

a)j; (-x®-x%?+2) dx

b)J._gs(sz +X— Xi4jdx

c) I;(x—1)3 dx

1 2 X3 a 2 X+1 -1-x
d) jox e* dx e) j_”(1+cos3x)dx f) j_l(e —e ™) dx
Solucién
a) =/ b) 36— 4 In7 ) 0 ay &1 e) 2n f) e+ =2
12 3 e

; dx
@+3¥x)Vx

6. Calcular le4

utilizando el cambio de variable t = 9/;

Solucién

6(1 - arctg2 + arctgl)= 6(1 -

T
arctg2 + —
g 4)

3 . . . . L . — . 2
7. Calcular jo (4 - xz)dx y decir si su valor coincide con el area del recinto limitado por la funcién

integrando, el eje OX y las rectas verticales x =0, x = 3.

Solucién

jj(4—x2)dx:3

Al tomar la funcion f(x) = 4 - x? valores positivos y negativos en el intervalo [0, 3], el valor de la

integral no coincide con el area del recinto.

8. Calcular el area del recinto limitado por el eje OX, la hipérbola yx=25y las rectas x=4, x=8.

Solucién

8 25

Area :J4 —= dx = 25(In8 — In4) = 25 In2

X
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9. Calcular el area del recinto finito limitado por el eje OY, la gréafica de f(x) = x*> - 2x +2 vy la
bisectriz del primer cuadrante.

Solucién

Area :J; (x* -3x+2) dx = 5/6

10. Calcular el area del recinto T ={(x, y)| y>0, x<0, x*<y<2-x}

Solucién

Area :sz(z - x —x%) dx:%

11. Calcular el area del recinto finito limitado por el eje OX y las curvas y = 2 - 22, y =1+ X.

Solucién

12 1 2 37
A—j_l Qa+x) dx+J.l/2 (2-2x9) dx—ﬂ

12. Dada f(x) = 10 - x + x?, calcular el area del recinto limitado por las rectas x=1, x=2 y la
grafica de f(x).

Solucién

2 2 _ 65
A_Jl (A0 - x+ X )dx_?

13. Calcular el area del recinto limitado por el eje de abscisas y la gréafica de f(x) = x>+ x? - 6x.

Solucién

0 2 253
A =.|._3(x3 +x? —6x)dx+J‘0 —(x® + x? -6x)dx = EES

14. Calcular el area del recinto finito limitado por lacurva y =9 — x> y larecta y= 5.

Solucién

2 32
A:j_z(g—x2 -5y dx="-

15. Calcular los valores de m para que:

m 2 -1 4/ m
a X - X°) dx=— b —+5|dx=11
)], - x®) dx= )Jl[hX J
Solucién
3
a) m=0, m:E b) m=-2

© Grupo de innovacién ARAGON TRES: Gloria Jarne, Esperanza Minguillén, Trinidad Zabal 3




